
О функциях с заданными интегральными средними 

Н.П. Волчкова 

В работе [1] получена конструкция восстановления функции, заданной в 

круге { }RxRxBR <∈= :2 , если известны её интегралы по всем квадратам из 

RB  с фиксированной стороной a2 , где Ra <22 . В данной работе получен 

аналогичный результат для равнобедренной трапеции. При этом ответ сущест-

венно усложняется в виду увеличения числа параметров. Пусть T  – равнобед-

ренная трапеция с вершинами в точках αiez =1 , αiez −−=2 , ( )βα 2
3

+= iez , 

( )βα 2
4

+−−= iez , где ( )2/,0, πβα ∈ , 2/32 πβαπ <+< . Положим  

( )( ) ( ) 2121, dxdxxxfgfP
gTT ∫=χ     ( RBgTMg ⊂∈ : ), 

где M – группа евклидовых движений 2R , Eχ – индикатор множества E . Обо-

значим 
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∂=∆ . Введем операторы ,1A  2A , 3A  следующим образом: 

43211 DDDDA = , если 3/πβ ≠ ; 432
2
11 DDDDA = , если 3/πβ = ; 432
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если 3/πβ ≠ , 6/5πβα ≠+ ; 432
7
12 DDDDA = , если 3/πβ ≠ , 6/5πβα =+ , 

18/7πα ≠ ; 432
13
12 DDDDA = , если 3/πβ ≠ , 6/5πβα =+ , 18/7πα = ; 

432
5
12 DDDDA = , если 3/πβ = , 3/πα ≠ ; 432

8
12 DDDDA = , если 3/πβα == ; 3A  – 

тождественный оператор;  2∆=L , если 3/πβ ≠ ; 3∆=L , если 3/πβ = . 

Пусть 1>R . При 1−∈ RBx  рассмотрим функции  
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, χδ , 3,2,1=i , 

где )2(SO – группа вращений 2R , δ – дельта-функция в нуле 2R , dk – нормиро-

ванная мера Хаара на )2(SO , M  рассматривается как группа 33×  матриц вида 
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xk
, )2(SOk ∈ , 2Rx∈  и 2R  отождествляется с аффинным подпространством 

{ }13 =x  в 3R . 

Теорема. Пусть 2>R . Тогда для любого +∈ Zk , ( )R,0∈ρ  существуют 

распределения ilU ,  ( 4,3,2,1, =∈ iNl ) со следующими свойствами:  

1) 1,supp −⊂ Ril BU  ( 3,2,1, =∈ iNl ), Rl BU ⊂4,supp , ( Nl ∈ ); 

2) для любой функции ( )RBCf ∞∈  имеют место равенства 
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